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伯努利滤波器在纯角度跟踪场景中的应用

时国平，钱叶册*

(池州学院 机电工程学院，安徽 池州 247000)

摘　要：所获得信息只包含角度信息的传感器被称为纯角度传感器，基于纯角度传感器的目标跟踪被

称之为纯角度跟踪 (Bearings-only Tracking，BOT)。BOT 是目标跟踪领域的重要课题，在被动目标跟

踪场景中能够发挥重要作用。伯努利滤波器 (Bernoulli Filter，BF) 是贝叶斯框架内的最优单目标滤波

器，可以求得目标的存在概率和完整的后验概率密度函数，并判断目标出现和消失。作者将伯努利滤

波器应用于纯角度跟踪场景下的单目标跟踪问题，提出了一种纯角度跟踪伯努利滤波器。在所提出的

滤波器中，将目标相对于传感器的角度及其变化率作为状态矢量，用于估计目标是否存在；若目标存

在，估计其状态信息。同时，还给出了所提出滤波器的粒子滤波 (Particle Filter，PF) 实现方法。仿真结

果显示，与普通伯努利滤波器相比，所提出的纯角度跟踪伯努利滤波器能够更好地判断目标是否存在，

同时滤波器对于目标估计的误差也更小。因此，所提出的滤波器具有更好的跟踪性能和更高的跟踪精

度，能够有效应用于被动跟踪场景中。
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Application of Bernoulli filter in bearings-only tracking scenarios

Shi Guoping，Qian Yece*

(Department of Mechanical and Electrical Engineering, Chizhou College, Chizhou 247000, China)

Abstract:   The sensor whose information only contains angle information is called bearings-only sensor, and the
target tracking based on bearings-only sensor is called bearings-only tracking (BOT). BOT is an important topic
in  the  field  of  target  tracking  and  will  play  an  important  role  in  passive  target  tracking  surveillance.  Bernoulli
filter (BF) is the best single target filter within the Bayesian framework. It can obtain the existence probability of
the target and the complete posterior probability density function, and judge the appearance and disappearance of
the target. The Bernoulli filter was applied to single target tracking in the bearings-only tracking surveillance, and
a bearings-only tracking Bernoulli filter was proposed. In the proposed filter, the angle of the target relative to the
sensor and its change rate were used as the state vectors to estimate the existence of the target as well as the target
state.  At  the  same time,  the  particle  filter  (PF)  implementation  was  proposed,  too.  The  simulation  results  show
that,  compared with the ordinary Bernoulli  filter,  the proposed bearings-only tracking Bernoulli  filter  can judge
the existence of the target better, and the error of the target estimation generated by the filter is smaller. Thus, the
proposed filter has better tracking performance and higher tracking accuracy, which can be effectively applied to
the passive tracking scenarios.
Key words:   bearings-only sensor;      bearings-only tracking;      Bernoulli filter;      particle filter
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0    引　言

近几十年来，传感器技术在快速发展，传感器的

种类也越来越多。所获得的信息只包含角度信息的

传感器被称为纯角度传感器，常见的纯角度传感器

包括红外传感器 [1]、光学传感器 [2]、被动雷达传感器

等 [3−6]。在各类跟踪场景中，基于纯角度传感器的目

标跟踪被称之为纯角度跟踪 (bearings-only tracking，

BOT)[7]。长期以来，由于纯角度传感器的广泛应用，

BOT都是目标跟踪领域的重要课题，因为其在被动场

景中能够发挥重要作用 [8−9]。但是，由于不能获得目

标的距离信息，与有距离信息的传感器相比，根据纯

角度传感器获得的数据来估计目标的状态，其估计的

精度往往不高[10]。要提升纯角度传感器的跟踪精度，

有两种可行的方法。第一种方法是增加信息输入，由

其他传感器给其提供目标的距离信息，以提升对目标

的跟踪性能；但是这种方法需要其他传感器配合纯角

度传感器工作，所需代价太大，在很多场合并不适

用。另一种方法是通过信号处理的方法，充分利用纯

角度传感器自身获得的数据提升跟踪性能；这种方法

硬件成本低，是很多场合下的理想方法，但是也给信

号处理算法带来了很大的挑战。

伯 努 利 滤 波 器 (Bernoulli  filter， BF)[11−12]， 是 由

Mahler在 2007年提出的用于单目标跟踪的滤波器。

研究表明，在存在目标随机出现和消失且目标检测不

确定的情况下，伯努利滤波器是贝叶斯框架内的最优

单目标滤波器[12]。在滤波过程中，伯努利滤波器可以

求得目标的存在概率和完整的后验概率密度函数，在

单目标跟踪场景中能发挥重要作用，且能更好地判断

目标出现和消失。由于其优良的单目标跟踪性能，有

关伯努利滤波器的研究已经涉及到单目标跟踪的许

多方面[13−18]，有大量研究成果。

但是，当前针对纯角度跟踪的伯努利滤波器还很

缺乏，Ristic等人提出了一种用于纯角度跟踪的伯努

利滤波器 [19]，但是其在建模目标运动过程时，仍然采

用了目标的位置信息，因此实际获得的性能还有不

足。文中着眼于解决纯角度跟踪问题，基于伯努利滤

波器，提出纯角度跟踪伯努利滤波器，并给出其粒子

滤波 (particle filter，PF)实现。仿真结果显示文中提出

的滤波器在纯角度跟踪中能够更好地判断目标的存

在与否并能够更精确地估计目标状态。

1    背　景

1.1   纯角度跟踪

(R, θ) θ

(R, θ,ϕ) θ ϕ

在常见的直角坐标系中，有关角度的量并不会直

接出现在坐标系中，而需要通过一定的公式计算获

得。与之相对应，极坐标系以及球坐标系中，角度信

息分别被用于直接描述二维平面和三维空间中目标

的位置。极坐标系和球坐标系如图 1所示。极坐标

中，目标的位置用 表示，其中 表示方位角；而在

球坐标系中，目标位置用 表示， 和 分别表示

俯仰角和方位角。

 
 

(a) 极坐标系
(a) Polar coordinate system

(b) 球坐标系
(b) Spherical coordinate system
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图 1  极坐标系与球坐标系示意图

Fig.1  Schematic  diagram  of  polar  coordinate  system  and  spherical

coordinate system
 

 

(R, θ) (x,y)极坐标系 与直角坐标系 的转换关系如

下所示： { x = Rcosθ
y = Rsinθ

(1)

(R, θ,ϕ) (x,y,z)球坐标系 与直角坐标系 的转换关系

如下所示：  x = Rsinθcosϕ
y = Rsinθ sinϕ
z = Rcosθ

(2)
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(x,y) (x,y,z) R

从公式 (1)和 (2)中可以看出，不管是在极坐标系

中求解 还是球坐标系中求解 ，距离 都是

必须给出的。

但是在纯角度传感器中，距离信息无法给出。因

此，当前纯角度传感器主要应用于两个方面：一是与

其他能够测距的传感器协同工作，根据所得到的距离

一起完成跟踪，这对应用背景有很大的限制；二是主

要关注目标的有无问题，核心在于目标是否存在。纯

角度跟踪问题，就需要在只获得了角度信息的前提

下，完成目标跟踪。

1.2   伯努利滤波器

伯努利滤波器首先由 Mahler在 2007年提出 [11]，

也被称为联合目标检测跟踪 (joint target detection and

tracking， JOTT)滤波器，其理论基础是随机有限集

(random finite set，RFS)。作为贝叶斯框架内的最优单

目标滤波器，伯努利滤波器传递完整的概率密度函

数，在递归过程中传递目标存在概率和目标后验概率

密度函数。

k

k+1

伯努利滤波器与其他贝叶斯滤波器一致，滤波过

程也分为预测步和更新步。在文中滤波器中， 时刻

为前一时刻， 时刻为当前时刻。滤波器滤波的过

程，就是根据前一时刻的目标状态和当前时刻的观测

k|k
k+1|k

k+1|k+1

估计当前时刻的目标状态。下标 表示前一时刻的

后验信息，同时也是当前时刻的先验信息。 表

示预测步的信息，而 表示当前时刻的后验信

息，在下一时刻的滤波中，这又是先验信息。滤波器

具体如下[11]：

预测步为：

pk+1|k = pb(1− pk|k)+ ps pk|k (3)

fk+1|k(x)=
pbbk+1|k(x)(1−pk|k)

pk+1|k
+

ps pk|k

w
fk+1|k(x|x′) fk|k(x′)dx′

pk+1|k
(4)

更新步为：

pk+1|k+1 =

1− fk+1|k[pD]+
∑
z∈Zk+1

κ(Zk+1−{z})
κ(Zk+1)

fk+1|k[pDLz]

1
pk+1|k
− fk+1|k[pD]+

∑
z∈Zk+1

κ(Zk+1−{z})
κ(Zk+1)

fk+1|k[pDLz]

(5)

fk+1|k+1(x)= fk+1|k(x)

1−pD(x)+pD(x)
∑
z∈Zk+1

κ(Zk+1−{z})
κ(Zk+1)

Lz(x)

1− fk+1|k[pD]+
∑
z∈Zk+1

κ(Zk+1−{z})
κ(Zk+1)

fk+1|k[pDLz]

(6)

其中用到的具体参数和符号说明如表 1所示。

 
 

表 1  伯努利滤波器的符号说明

Tab.1  Symbol description of the Bernoulli filter
 

Symbol Description

pb The newborn probability of the target
bk+1|k(x) The probability density function of the newborn target

ps The existence probability of the target (not related to the target state in this paper)

fk+1|k(x|x′) The Markov transition density of the target
pk|k The priori probability of existence

fk|k(x′) The priori probability density function
κ(Z) The probability density function of the clutter
Zk+1 The current measurement set
pD(x) The target detection probability

Lz(x) = f (z|x) The measurement likelihood function
 
 

λ c(z)

为了便于计算，研究人员提出了许多伯努利滤波

器的改进形式。若杂波过程可由泊松 RFS建模，且其

均值为 ，空间分布为 ，即杂波概率密度函数为

κ(Z) = e−λ
∏
z∈Z

λc(z)，因此有

κ(Zk+1−{z})
κ(Zk+1)

=
1
λc(z)

(7)
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则更新步可以表示为：

pk+1|k+1=
pk+1|k

w
lk+1(Zk+1|x) fk+1|k(x)dx

1− pk+1|k + pk+1|k

w
lk+1(Zk+1|x) fk+1|k(x)dx

(8)

fk+1|k+1(x)=
lk+1(Zk+1|x) fk+1|k(x)w
lk+1(Zk+1|x) fk+1|k(x)dx

(9)

lk+1(Zk+1|x) = 1− pD(x)+ pD(x)
∑
z∈Zk+1

f (z|x)
λc(z)

其中 。

2    纯角度跟踪伯努利滤波器及其粒子滤波

实现

文中提出的纯角度跟踪伯努利滤波器，与参考文

献 [19]中所提出的用于纯角度跟踪的伯努利滤波器

的区别，主要在于所使用的状态矢量不一致。参考文

献 [19]使用传统的目标坐标和速度作为状态矢量，文

中直接使用目标相对于传感器的角度以及角度变化

率作为状态矢量。因此，实际上文中的状态矢量是可

求的，而参考文献 [19]中的滤波器必须借助其他距离

信息求解状态矢量。

2.1   预测步模型

xk = [θ, θ̇]T θ

θ̇

为了计算简洁且不失一般性，文中用滤波器实现

二维运动目标的跟踪，即所采用的坐标系为极坐标

系。目标状态矢量为 ，其中 表示方位角，

表示方位角的变化率。

T若采样间隔为 ，则目标运动模型可表示如下：

xk+1 = Fxk +Gwk (10)

其中

F =
[

1 T
0 1

]
(11)

G =
[
T 2/2 T

]T
(12)

wk式中： 表示过程噪声。

fk+1|k(x|x′)
根 据 公 式 (10)， 可 得 此 时 的 状 态 转 移 函 数

，然后根据伯努利滤波器的预测步计算预测

概率密度函数和预测目标存在概率。

2.2   更新步模型

zk = θ

传感器获得的观测量只有角度信息，因此观测矢

量可以表示为 。此时的观测过程可以表示为：

zk = xk(1)+wθ (13)

wθ式中： 表示角度上零均值高斯白噪声。

Lz(x) =

f (z|x)

根 据 公 式 (13)可 得 此 时 的 观 测 似 然

，然后根据伯努利滤波器的更新步计算后验概

率密度函数。

2.3   粒子滤波实现

伯努利滤波器中包含了集积分，在具体执行过程

中，需要计算不可积函数的高维积分，计算复杂且一

般难以获取其解析形式。目前解决此类问题主要包

括两种方法：一是高斯混合 (Gaussian mixture，GM)实

现方法；二是粒子滤波实现方法。文中采用粒子滤波

实现方法近似实现纯角度跟踪伯努利滤波器。伯努

利滤波器的粒子滤波实现在 2012年首先由 Ba-Tuong

Vo等人提出[20]。

{xn
k ,w

n
k}

NS
n=1

粒子滤波实现的核心工作是使用带有权重的粒

子集 近似概率密度函数，相应的近似可以表

示为：

fk|k(x) ≈
NS∑
n=1

wn
kδxn

k
(x) (14)

伯努利滤波器的粒子滤波实现形式主要包括状

态预测、观测更新、粒子重采样及目标状态估计四个

部分。具体实现过程如下所示。

1)预测步

预测概率密度函数可以通过粒子近似表示为：

fk+1|k(x) ≈
NS +NB∑

n=1

wn
k+1|kδxn

k+1|k
(x) (15)

其中，

xn
k+1|k ∼

{
fk+1|k(x|xn

k) n = 1, · · · ,NS

bk+1|k(x) n = Ns+1, · · · ,NS +NB
(16)

预测权重为：

wn
k+1|k =


ps pk|k

pk+1|kNS
n = 1, · · · ,NS

pb(1− pk|k)
pk+1|kNB

n = Ns+1, · · · ,NS +NB

(17)

2)更新步

xn
k+1|k

lk+1(Zk+1|xn
k+1|k)

若杂波过程为泊松分布，则更新步可由公式

(8))和 (9)表示。其中对于每一个粒子 ，似然比

为：

lk+1(Zk+1|xn
k+1|k) = 1− pD(x)+

∑
z∈Zk+1

pD(x) fp(z|xn
k+1|k)

λc(z)
(18)

根据公式 (15)所示的预测概率密度函数的粒子
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近似，后验存在概率可以近似表示为：

pk+1|k+1 ≈
pk+1|k

NS +NB∑
n=1

lk+1(Zk+1|xn
k+1|k)w

n
k+1|k

1− pk+1|k + pk+1|k

NS +NB∑
n=1

lk+1(Zk+1|xn
k+1|k)w

n
k+1|k

(19)

后验概率密度函数可以近似表示为：

fk+1|k+1(x) ≈

NS +NB∑
n=1

lk+1(Zk+1|xn
k+1|k)w

n
k+1|kδxn

k+1|k
(x)

NS +NB∑
n=1

lk+1(Zk+1|xn
k+1|k)w

n
k+1|k

(20)

k+1若将 时刻的后验概率密度函数通过粒子近

似表示为：

fk+1|k+1(x) ≈
NS +NB∑

n=1

w
′n
k+1δxn

k+1|k
(x) (21)

则权重可以近似表示为：

w
′n
k+1 ≈

lk+1(Zk+1|xn
k+1|k)w

n
k+1|k

NS +NB∑
n=1

lk+1(Zk+1|xn
k+1|k)w

n
k+1|k

(22)

{xn
k+1|k, w̄

n
k+1}

NS +NB
n=1

对 权 重 进 行 归 一 化 ， 可 得 带 权 重 粒 子 集

。

3)重采样

{xn
k+1|k, w̄

n
k+1}

NS +NB
n=1 k+1

{xn
k+1,w

n
k+1}

NS
n=1

采 用 经 典 方 法 完 成 重 采 样 ， 从 粒 子 集

获得 时刻的后验概率密度函数

近似粒子集 。后验概率密度函数近似表

示为：

fk+1|k+1(x) ≈
Ns∑

n=1

wn
k+1δxn

k+1
(x) (23)

k+2这一后验概率密度函数也就是 时刻的先验

概率密度函数。伯努利滤波器是一个递归滤波器，每

一步的后验概率密度函数都作为下一步的先验概率

密度函数，按时间顺序完成每一时刻的目标状态估计。

4)状态估计

x̂k+1

如果后验存在概率大于 0.5，则认为目标存在，对

获得的后验概率密度函数近似粒子集中的所有粒子

求平均获得目标状态 。

纯角度跟踪伯努利滤波器的 PF实现伪代码如

表 2所示。
 
 

表 2  算法 1

Tab.2  Algorithm 1
 

Algorithm 1. PF implementation of the bearings-only tracking Bernoulli filter

pk|k {xn
k ,w

n
k }

NS
n=1 Zk+1(1) Input: The priori probability of existence  , particle set  , measurement set 

(2) Calculate the predicted probability of existence by (3).

(3) Draw a sample for the particle set by (16), and calculate the predicted weights by (17)

(4) Compute the likelihood ratio using (18)

(5) Compute the posterior probability density function using (19)

(6) Compute the posterior weights using (20) and normalize the weights

(7) Resample and target state estimation

pk+1|k+1 {xn
k+1,w

n
k+1}

NS
n=1 x̂k+1(8) Output: The posterior probability of existence  , particle set  , target state 

 
 

3    仿真实现

这一部分给出了纯角度跟踪伯努利滤波器的仿

真实现结果，证明了所提出滤波器在纯角度跟踪场景

中的有效性。

3.1   仿真场景设置

[−π/2,π/2]

传感器位于坐标系原点，为纯角度传感器，只能

获得角度信息，监视区域为 范围。传感器

σwθ = π/36 rad = 5◦

输入模型采用参考文献 [18]所示的检测器输出模

型。在每一时刻，传感器都能有可能得到许多个观测

信息输入，其中有可能包含目标产生的观测，也有可

能是杂波引起的虚警。传感器观测过程中的噪声为

白高斯噪声，标准差为 。

T = 1 s

目标在监视区域内运动，为了方便描述目标运

动，先建立直角坐标系。传感器采样周期为 ，

仿真持续时间为 50个周期，即 50 s。目标初始位置为

  红外与激光工程  
第 2 期 www.irla.cn 第 50 卷

20200343–5



[−100,100] m

10 m/s

7 m/s

，从第 10时刻开始进行匀速直线运动，

到第 40时刻目标消失。x方向速度为 ，y方向

速度为 。目标运动轨迹如图 2所示。图中，传感

器所在位置为五角星所示原点，三角形为目标运动的

初始位置，圆形为目标运动的终点，实线所示为目标

轨迹。

 
 

400

350

300

250

200

150

100

50

0

−200 −100 0 100 200 300

x/m

y
/m

Start

End

Track

Sensor

图 2  目标真实轨迹

Fig.2  Ture trajectory of the target
 

 

−π/4

pD(x) = 0.95

实际上，传感器接收到的只有目标的角度信息，

因此文中还需在相同原点建立极坐标系，可以看出目

标初始角度为 。在观测过程中，假定每一时刻的

杂波数目服从泊松分布，数目均值为 10，且均匀分布

于感兴趣区间内。在传感器中，目标检测概率为

。可以得到目标和杂波形成的观测集，如

图 3所示。图中实线所示为目标轨迹，纵坐标为目标

的角度，横坐标为采样时刻。小 x形状表示纯角度传

感器获得的观测，其中既包括目标的观测，也包括杂

波。从图中可以看出，此时杂波比较密集，目标观测

被杂波淹没。

pb =

0.1 ps = 0.99

在滤波过程中，文中假设目标新生概率为

，目标存活概率为 ，用于存活目标的粒子

数为 3 000个，新生粒子数目为 1 000个且均匀分布于

场景中。

3.2   仿真结果

为了说明文中提出算法的有效性，笔者用 Ristic

等人提出的伯努利滤波器 [19] 作为对比。在 Ristic等

人提出的伯努利滤波器中，虽然也用于的角度。由于

其关注的重点有偏差，其在计算角度时，又会带来更

大的误差，因此性能不如文中提出的滤波器。

文中算法与 Ristic等人的普通伯努利滤波器的对

比示意图如图 4所示。图中，实线仍然表示目标真实

轨迹，小 x形状仍然表示纯角度传感器获得的观测，

黑点表示文中提出的纯角度跟踪伯努利滤波器的跟

踪结果，圆形所示为普通伯努利滤波器的跟踪结果。

从图中可以看出，文中提出的纯角度跟踪伯努利滤波

器得到的跟踪结果更加接近目标的真实轨迹，而普通

伯努利滤波器的跟踪结果与真实轨迹的差距较大。

这是因为文中将状态矢量建模为目标方位角和方位

角的变化率，能够更加精确地估计目标的角度信息。
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图 4  纯角度跟踪伯努利滤波器与伯努利滤波器跟踪结果示意图

Fig.4  Schematic diagram of tracking performance of the BOT Bernoulli

filter and the Bernoulli filter
 

 

3.3   性能分析

为了充分说明文中算法的有效性，笔者继续采用

Ristic等人提出的伯努利滤波器作为比较算法。在伯

努利滤波器中，可以得到目标的存在概率和目标的状

态。而衡量伯努利滤波器跟踪性能主要通过两个参

数。一是目标存在概率：若实际没有目标，则目标存

在概率应该无限接近 0；若存在目标，则目标存在概率

应该接近 1。而滤波器的估计误差，即滤波器获得的
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图 3  目标和杂波形成的观测

Fig.3  Measurements generated by the target and the clutter 
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c

c

c c

c

目标状态与实际目标的误差大小。文中采用一种与

最优子模式分配 (optimal subpattern assignment, OSPA)

度量[21] 类似的误差衡量方法，即设置一个最大误差 ，

若计算得到的误差小于 ，则用计算得到的误差；若计

算得到的误差大于 ，则误差值为最大误差 ；同时，若

估计得到的目标数目与真实目标数目不一致，误差值

也为最大误差 。

考虑到单次的仿真结果不一定是稳定的结果，因

此文中采用 500次蒙特卡洛仿真得到平均结果以对

比两种滤波器的跟踪性能。

纯角度跟踪伯努利滤波器与普通伯努利滤波器

获得的目标存在概率对比如图 5所示。从图中可以

看出，在目标不存在时，文中提出的纯角度跟踪伯努

利滤波器的目标存在概率更加接近 0；在目标存在时，

文中提出的纯角度跟踪伯努利滤波器的目标存在概

率更加接近 1；而且在目标出现时，文中提出的纯角度

跟踪伯努利滤波器的目标存在概率更加快速接近 1；

在目标消失后，文中提出的纯角度跟踪伯努利滤波器

的目标存在概率更加快速接近 0。这说明文中提出的

算法对于目标数目的估计更加准确，对于目标的出现

消失反应更加迅速。
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图 5  纯角度跟踪伯努利滤波器与伯努利滤波器估计的目标存在概率

对比 (500次蒙特卡洛平均)

Fig.5  Comparison  of  the  estimated  target  existence  probability  of  the

BOT  Bernoulli  filter  and  the  Bernoulli  filter  (500  Monte  Carlo

runs)
 

 

纯角度跟踪伯努利滤波器与普通伯努利滤波器

获得的角度估计误差对比如图 6所示。从图中可以

看出，在目标不存在时，两种滤波器基本上都不会判

断出错误结果；在目标存在时，文中提出的纯角度跟

踪伯努利滤波器的角度估计误差更小。而且在目标

出现和消失时，文中提出的纯角度跟踪伯努利滤波器

的角度估计误差只有在目标出现和目标消失的一两

个时刻比较大，然后迅速收敛；而普通伯努利滤波器

的收敛时间明显大于文中提出的滤波器。这说明文

中提出的算法对于目标数目的角度估计更加准确。
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图 6  纯角度跟踪伯努利滤波器与普通伯努利滤波器获得的角度估计

误差对比 (500次蒙特卡洛平均)

Fig.6  Comparison of the estimated azimuth error of the BOT Bernoulli

filter and the Bernoulli filter (500 Monte Carlo runs)
 

 

4    总　结

文中着眼于纯角度跟踪场景中的单目标跟踪问

题，基于 RFS理论，在 Mahler提出的伯努利滤波器的

基础上，提出了一种纯角度跟踪伯努利滤波器，同时

给出了其 PF实现方法。所提滤波器将目标相对于传

感器的角度以及角度的变化率作为目标状态矢量，用

于判断目标是否存在并估计其状态信息。仿真结果

显示，文中提出的滤波器能够更好地判断目标的存在

与否，同时对于目标估计的误差比普通伯努利滤波器

更小。这充分说明了文中提出的纯角度跟踪伯努利

滤波器具有较好的跟踪性能，能够有效应用于纯角度

跟踪场景中并获得更准确的目标状态信息。在接下

来的研究中，可以通过常见的纯角度传感器如红外传

感器、光学传感器以及被动雷达传感器采集相应的数

据用于验证所提出滤波器的跟踪性能。
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